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1 Introdução

Um problema central em Teoria de Singularidades é estudar a classificação de germes
de aplicações de classe C∞ via mudanças de coordenadas na fonte e na meta.

Neste trabalho nosso interesse está voltado à classificação topológica de germes de
aplicações finitamente determinados de classe C∞ de (R3, 0) em (R2, 0), ou seja, nossas
mudanças de coordenadas serão homeomorfismo, o que recebe o nome de equivalência
topológica (ou C0-A-equivalência).

Trabalhos sobre temas relacionados à equivalência topológica de germes de aplicações
surgiram recentemente. Especificamente sobre a classificação topológica de singularidades
A-finitamente determinadas podemos citar [1], [2], [3], [4], [5] e [6].

Vale ressaltar que restringir-se à classe dos germes finitamente determinados é algo
bem natural em Singularidades, uma vez que esta noção tem papel chave na teoria. De
fato, a noção de determinação finita permite que, a menos de A-equivalência, o germe
possa ser representado por um polinômio.

A idéia central dos trabalhos citados anteriormente consiste em olhar para o chamado
link de um germe finitamente determinado f : (Rn, 0) → (Rp, 0). O link de f é obtido
tomando um representante suficientemente pequeno f : U ⊂ Rn → Rp e a interseção de
sua imagem com uma esfera suficientemente pequena Sp−1ε centrada na origem em Rp.
Segue de um teorema de Fukuda que se f é um germe finitamente determinado, então f
tem uma estrutura cônica sobre seu link. Em particular, em [1] e [2] os autores mostraram
que uma variação do grafo de Reeb é invariante topológico completo para o caso em que
f : (R3, 0)→ (R2, 0) é um germe finitamente determinado.
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2 Critérios para realização

Dado um grafo conexo qualquer, é natural nos perguntarmos se é posśıvel encontrar
um germe de aplicação f : (R3, 0) → (R2, 0) finitamente determinado cujo grafo de Reeb
do link associado a f seja equivalente a esse grafo.

Claramente a resposta para essa pergunta é não pois o fato do grafo de Reeb estar
associado a uma aplicação estável faz com que seus vértices tenham grau máximo igual
a 4. Portanto, nenhum grafo que possua um vértice de grau maior ou igual a 5 poderá
ser realizado como grafo de Reeb do link associado a um germe f : (R3, 0) → (R2, 0)
finitamente determinado.

Assim, podemos modificar nossa pergunta para: Que condições um grafo deve satisfazer
para que seja realizável como grafo de Reeb de um germe de aplicação f : (R3, 0)→ (R2, 0)
finitamente determinado?

Neste trabalho nos concentramos em sintetizar as informações obtidas em [1] e [2] para
exprimir as caracteŕısticas que um grafo deve ter para que este seja realizado como grafo
de Reeb do link associado a um germe com śımbolo de Boardman Σ2,1.
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[7] J. A. Moya-Pérez, J. J. Nuño-Ballesteros, Topological classification of corank 1 map
germs from R3 to R3, Rev. Mat. Complut. (2014), doi:10.1007/s13163-013-0137-z

Proceeding Series of the Brazilian Society of Computational and Applied Mathematics. v. 7, n. 1, 2020.

010287-2 © 2020 SBMAC


