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1 Introducao

Um problema central em Teoria de Singularidades é estudar a classificacao de germes
de aplicacoes de classe C°° via mudancas de coordenadas na fonte e na meta.

Neste trabalho nosso interesse estd voltado a classificacao topolégica de germes de
aplicacoes finitamente determinados de classe C* de (R?,0) em (R?,0), ou seja, nossas
mudancas de coordenadas serao homeomorfismo, o que recebe o nome de equivaléncia
topolégica (ou C°-A-equivaléncia).

Trabalhos sobre temas relacionados a equivaléncia topolégica de germes de aplicacoes
surgiram recentemente. Especificamente sobre a classificacao topoldgica de singularidades
A-finitamente determinadas podemos citar [1], [2], [3], [4], [5] e [6].

Vale ressaltar que restringir-se a classe dos germes finitamente determinados é algo
bem natural em Singularidades, uma vez que esta nocao tem papel chave na teoria. De
fato, a nocdo de determinacdo finita permite que, a menos de A-equivaléncia, o germe
possa ser representado por um polindémio.

A idéia central dos trabalhos citados anteriormente consiste em olhar para o chamado
link de um germe finitamente determinado f : (R™,0) — (RP,0). O link de f é obtido
tomando um representante suficientemente pequeno f : U C R"™ — RP e a intersecao de
sua imagem com uma esfera suficientemente pequena S? ~! centrada na origem em RP.
Segue de um teorema de Fukuda que se f é um germe finitamente determinado, entao f
tem uma estrutura conica sobre seu link. Em particular, em [1] e [2] os autores mostraram
que uma variacao do grafo de Reeb ¢é invariante topoldgico completo para o caso em que
f:(R3,0) — (R?,0) é um germe finitamente determinado.
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2  Critérios para realizacao

Dado um grafo conexo qualquer, é natural nos perguntarmos se é possivel encontrar
um germe de aplicacao f : (R?,0) — (R2,0) finitamente determinado cujo grafo de Reeb
do link associado a f seja equivalente a esse grafo.

Claramente a resposta para essa pergunta ¢ nao pois o fato do grafo de Reeb estar
associado a uma aplicacio estavel faz com que seus vértices tenham grau méximo igual
a 4. Portanto, nenhum grafo que possua um vértice de grau maior ou igual a 5 podera
ser realizado como grafo de Reeb do link associado a um germe f : (R?0) — (R2 0)
finitamente determinado.

Assim, podemos modificar nossa pergunta para: Que condi¢ées um grafo deve satisfazer
para que seja realizavel como grafo de Reeb de um germe de aplicacao f : (R3,0) — (R?,0)
finitamente determinado?

Neste trabalho nos concentramos em sintetizar as informagoes obtidas em [1] e [2] para
exprimir as caracteristicas que um grafo deve ter para que este seja realizado como grafo
de Reeb do link associado a um germe com simbolo de Boardman %!,
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