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Uma sequéncia de polindmios ménicos {®,},>0, onde ®, é de grau n, é ortogonal sobre o
circulo unitario com relagdo a fungio peso w em 6 € [0,27] e z = e’ se satisfaz

‘/0 ’ q’n(Z)Ww(G)dG = {0’ sen 7é m, (1)

-2
k,%, sen=m, com k, >0.

Estes polinémios satisfazem uma relacao, conhecida como relagao de Szegs, dada por

D,(2) = 2P,1(2) —@1P)_1(2), n=1, (2)
onde ®y(z) =1, ¥ (z) = 2"P,,(1/Z) s@o os polindmios reciprocos e a1 = —P,,(0) sdo conhecidos

como coeficientes de Verblunsky. Ver, por exemplo, os textos [1] e [2].

Quando uma fungao peso w, definida em um intervalo real, satisfaz uma equagao de Pearson
dada por [o(2)w(2)] = 7(2)w(z), onde o e T sdo polindmios, os polindmios ortogonais na reta real
associados sao classificados em cléassicos ou semi-classicos, dependendo dos graus dos polinémios o
e 7. Se ¢ tem grau menor ou igual a 2 e 7 é um polinémio de grau 1, os polinémios ortogonais cuja
funcao peso satisfaz a equagao de Pearson sao chamados de polindmios ortogonais classicos. No
caso semi-classico, o é um polinémio de grau maior que 2 ou 7 é um polinémio de grau diferente
de 1, ver [3].

E bem conhecido que polinémios ortogonais classicos ou semi-classicos na reta real satisfazem
relagoes que envolvem derivadas e os proprios polinémios, tais relagoes sao conhecidas como relagoes
de estrutura. No caso dos polinémios ortogonais no circulo unitério, poucos exemplos de relagoes
de estrutura sao conhecidos.

Neste trabalho consideramos uma fungao peso w definida no circulo unitario, ou seja, 8 € [0, 27]
e com z = €' que satisfaz a equacio do tipo Pearson

o) (®)] = ()u(6), Q

onde as fungdes o e T sdo polindmios de grau no maximo 2 e o(e??) = 0 nos pontos de sigularidade
de 1/w. Ver [4].

Denotando o(2) = a22% + a1z + ag e 7(z) = baz? + b1z + by, mostramos que os polinémios
ortogonais associados a w, que satisfazem (3), nos fornece a seguinte relagio de estrutura

U(Z)(I)/n(z) = Sn,n+1¢n+1(z) + Sn,n(bn(z) + Sn,n—lq)n—l(z) + an):H_l(Z)a n =2, (4)
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onde Sn,n =nai; — a2Yn + [Zb2 - (n - 1)a2]anan—1a Sn,n— (ZbO + Tlao)(l - |05n—1|2)7 Sn,n-&-l =

1 =
by — _1 2 ib _ n—1
nas + [Z 2 (TL - )ag”()én' , Rn — w’ Yn = ajaj—l e Qp, sa0 os coeficientes de
1 — || 1—|a| =
Verblunsky.

Como exemplo especifico, consideramos uma classe especial de polinémios ortogonais no circulo
unitario com os coeficientes de Verblunsky complexos, apresentada em [5]. Tais polinémios sao
ortogonais com relagao a funcao peso

w(9) = e [sin*(6/2)], (5)

onde n € R, A > —1/2 e § € [0,27]. Mostramos que estes polindomios satisfazem a relagdo de
estrutura

al? -
(z—1)2® (2) = <n - %) D, 41(2) — (b+2n)D,(2)

B 1= oot PR () - T 00 ),

paran > 2, onde b= \+in, z =’ e 6 € [0, 27].
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